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Partie 1. L’usage des inégalités entre les moyennes.
Montrer que :

1) 2(a* + b*) + 16 > 16ab.

2) V6a; +1++/6as + 1+ +6az+ 1+ v6ay+ 1+ v6as+1 <55

ou al,...,a5ZOeta1+...+a5:1.
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3) (a+—) +(b+g) 27 ol a,b>0eta+b=1.
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4) a* +b* +c* > abe(a + b+ c).
5) 6a+ 4b+ 5¢ > 5Vab+ Tvac+ 3vVbe  on  a,b,c > 0.
6) (a+b+c—d)(b+c+d—a)(c+d+a—0b)(d+a+b—c) < (a+b)(b+c)(c+d)(d+a) o a,b,c,d>0.
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7) cos’tsint < 1—\2_

8) #2412 >2V2x —y) on axy=1.
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10) (1+—> <<1+ ) on neN.
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11) \3/CL16L20/3 + y b1b2b3 < S/(CLl + bl)(a/2 + b2)(a3 + bg) ou ai, g, s, bl, bg, b3 > 0.
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12) n(n+1)Y" <n+5, on Sn:1+§+...+—, n=234,...
n

13) Trouver toutes les solutions du systéme d’équations
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Partie 2. Les problémes a résoudre indépendamment.

1) Trouver toutes les solutions du systéme d’équations

r+y+z=3,
2 +y?+ 22 =3.

Montrer que
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log(a — 1) loga
y > 1.
3) loga < log(a + 1) ona

4) abc > (a+b—c)(a+c—b)(b+c—a) ou abc>0.
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na® —ka” <n—k ou n>k nkéeN, a>0.

) 4/ + 4/ ou a,b,c>0.
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